PROVA D’ESAME * SESSIONE SUPPLETIVA 2016

Liceo scientifico e opzione scienze applicate

[P3 Data la funzione cosi definita in R:
fx) = x-el¥-1])

determinarne minimi, massimi ed eventuali asintoti.
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SOLUZIONE * SESSIONE SUPPLETIVA 2016

Liceo scientifico e opzione scienze applicate

Pl Lafunzione assegnata & continua in R e quindi non ammette asintoti verticali.
Studiamo gli asintoti orizzontali:

lim xe ¥t =0.
x—+

Infatti si tratta di una forma indeterminata 0 - oo, ma I'esponenziale tende a zero piu velocemente di quanto
x tenda all’infinito.

Quindi, f(x) e priva di asintoti obliqui e la retta y = 0 & un asintoto orizzontale a + oo e a — .

Per la ricerca dei punti di massimo e di minimo riscriviamo la funzione nella forma definita per casi:

—x3+1

xe sex=>1

flx) = J|

s .
xe* 1 sex <1
Calcoliamo:

(1-3x%e™**! sex>1
(1+3x)er 1 sex<1

o]

Osserviamo che
lirglﬁ flx) = linlg 1+3x%)e" =4 e lir{l+ flx) = lirrll+ (1-3x%)e*t==2,
x— X— x— x—

quindi la funzione non & derivabile in x = 1, dove presenta un punto angoloso A(1; 1) che risulta un mas-
simo relativo.
Studiamo il segno della derivata prima.

Per x > 1, otteniamo: f'(x) ZO—>1—3x3ZO—>xS\3/g.

Notiamo che \3/%7 < lequindi f(x) <0V x> 1,lafunzione f(x) risulta decrescente Vx > 1.

s/
L

_4
Notiamo che —\3/%7 <1 e quindi B(—Q/% ;— \3/%7 e 3 ) ¢ punto di minimo relativo.

Rappresentiamo in figura il grafico complessivo della derivata prima di f(x).

Per x < 1 otteniamo: f(x) 20— 1+3x*>0— x>~
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(x) - |O +
f(x) \ / \

min max W Figura 14
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Possiamo tracciare un grafico approssimativo y
osservando che f(x) passa per O(0; 0) e che
f(x) > 0perx>0e f(x) <0 perx<O0.

)

M Figura 15
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