PROVA D’ESAME * SESSIONE ORDINARIA 2015

Liceo scientifico e opzione scienze applicate

Sia fla funzione, definita per tutti gli x reali, da
p g
f(x) = (x_ 1)2+(x—2)2+(x— 3)2+(x_4)2+(x_ 5)2’

determinare il minimo di f.
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SOLUZIONE * SESSIONE ORDINARIA 2015

Liceo scientifico e opzione scienze applicate

PN 1l minimo di una funzione continua e derivabile nel suo dominio, se esiste, si verifica in corrispondenza di
un punto stazionario o in uno degli estremi del dominio. Il dominio della funzione data f(x) ¢ R, quindi
se f(x) assume il valore minimo lo fa in un punto stazionario. Calcoliamo la derivata prima:

f(x)=2[(x—1)+(x—2)+(x—3)+(x—4)+(x—5)] = 2(5x— 15) = 10(x — 3).
Cerchiamo il valore di x che annulla la derivata: f(x)=10(x—3)=0 - x—3=0 — x=3.
L’unico punto stazionario di f & quindi x = 3 e abbiamo: f(x) <0 sex <3, f(x)>0 sex> 3.
¥ Figura 9 3

Dunque x = 3 ¢ un punto di minimo assoluto per f(x),
con f(3)=2%+12+(—1)*+(—2)* = 10.

. . . . . . - +
In alternativa, possiamo sviluppare i quadrati della funzione f(x) trovando:
f(x) = 5x*—30x + 55. E una parabola con la concavita rivolta verso 'alto e ~ -
minimo nel vertice: V(3;10). min
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