PROVA D’ESAME * SESSIONE ORDINARIA 2015

Scuole italiane all'estero « Europa

IEN Risolvere il seguente problema posto nel 1547 da Ludovico Ferrari a Niccold Tartaglia:
«Si divida il numero 8 in 2 numeri reali non negativi in modo che sia massimo il prodotto di uno per l'altro
e per la loro differenza».
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SOLUZIONE * SESSIONE ORDINARIA 2015

Scuole italiane all'estero « Europa

PEN Indichiamo con x e con 8 — x i due numeri in cui dividiamo il numero 8.
Supponiamo che x sia maggiore o uguale a 8 —x, quindi 4 < x < 8.
Il problema di Tartaglia richiede di massimizzare il prodotto:

p(x)=x-(8—x)(x—8+x) - p(x)=x(8—x) (2x—8).
Cerchiamo i punti estremanti di tale funzione. Calcoliamo innanzi tutto la derivata prima:
p(x)=(8—x)(2x—8)—x(2x —8)+2x(8 —x) —
p(x)=16x — 64 — 2x*+ 8x — 2x* + 8x + 16x — 2x* —
pl(x)=—6x>+48x— 64 — p'(x)=—2(3x>—24x+32).
La derivata prima si annulla per:

x=AREVIMAZI60 _L2ENVIS _ 4y 23 L x=d4- 3 VB2 1TV =4+ 5V3 263,

Solo la soluzione x, = 4 + %\/?7 ¢ accettabile, per la posizione 4 < x < 8 fatta sulla x.
Osserviamo inoltre che:

e pl(x)>0e p(x) ecrescente per 4 < x < x,,

e pl(x) < 0e p(x)eédecrescente per x, < x < 8,

quindi x, =4 + %\/5 rende massimo il prodotto indicato.

Il numero 8 & diviso nei due numeri 4 + %\/5 e8— (4 + %\/§> =4— %\/5
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